CLAVES DE CORRECCION
PRIMER PARCIAL MATEMATICA — 1° Cuatrimestre 2017

PRIMER TURNO

UBA XXI

TEMA1

EJERCICIO 1 (3 puntos)
Encontrar el conjunto de positividad de la funcion (f o g)(x) siendo f(x) = —2x2 + 8y g(x) la funcion lineal que

pasa por los puntos P = (1; -2) y Q = (4; 1).

Respuesta
Primero debemos hallar la funcién lineal g(x) = mx + b que pasa por los puntos P = (1;-2) y Q = (4; 1).
Planteamos un sistema teniendo en cuenta los puntos por donde pasa

—2=m-1+ b (el punto P pertenece a la grafica de la funcién)

1=m-4+b (el punto Q pertenece a la grafica de la funcién)

De la primera ecuacién despejamos b

b=-2-m
Reemplazamos en la segunda

1=m-44+(-2-m) & 1+2=3m & m=1 = b=-3
La funcidn lineal es

gx)=x-3

Ahora debemos hallar la composicion f o g:
(feg)(®) =f(g(x)) = f(x —3) = —2(x —3)* +8

Para hallar el conjunto de positividad necesitamos primero encontrar las raices de f o g
—2(x—3)2+8=0 & 2(x—-3)2=8 & (x-32=4 o Jx-32=/4o |x-3]=2

& x—3=2 6 x—3=-2 & x=5 06 x=1
Evaluamos qué sucede con el signo de la funcién tomando un valor cualquiera que se encuentre dentro del intervalo
generado por dos raices consecutivas.
Debemos analizar que signo toma la funcion (f o g)(x) = —2(x — 3)? + 8 en los intervalos

(=,1); (1,5); (5;+)

e Enelintervalo (—oo, 1) la funcién toma valores negativos ya que f(0) <0

e Enelintervalo (1,5) la funcién toma valores positivos ya que f(2) > 0
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e Enelintervalo (5; +o0) la funcién toma valores positivos ya que f(6) < 0
Entonces, el intervalo de positividad es ¢t = (1,5)
Otra manera:

Como el gréafico de la funcion (f o g)(x) = —2(x — 3)? + 8 es concavo hacia abajo, deducimos que el conjunto

de positividad es el intervalo (1; 5).

&

jercicio 2 (2 puntos)

~

., . 1 i - . ' . .
Dada la funcion lineal f(x) = — 3X+ 1 escribir como intervalo o como unioén de intervalos al conjunto:

<={xER/@S2}

Respuesta
Debemos resolver la inecuacion
@ _,
X
—%x+1 —%x+1 —%x+1—2x —%x+1
—<2 & —-2<0 & <0 & ——<90
X X X X

Notar que el denominador nunca puede tomar el valor cero.
Se dan dos casos posibles:

Caso I:

—§x+1SO yademds x>0
7+1<0 4 <-1 i >1 >3 E[3+)
—= = —= -1 & - = - & =, 4
3x = 3x s 3x = X = 7 X 7,
x>0 © x€(0,+x)
Los valores de la variable que cumplen ambas condiciones son los que pertenecen a la interseccion de ambos

intervalos, es decir,

Material de uso exclusivamente didactico
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3 3
X € [7,+oo) N (0, +o0) = [;,+00>
Caso IlI:

—§x+120 yademds x <0

(-]
= —00,—
X -

N w

7 7 7
—3x+t120 & —gx2-1 & 2x<1 & x<

x<0 & x€(—,0)
Los valores de la variable que cumplen ambas condiciones son los que pertenecen a la interseccion de ambos

intervalos, es decir,
3
x € (—o0,2| N (=0,0) = (=20,0)
Finalmente, el conjunto solucién del problema se puede expresar como:

A= [;, +oo> U (—,0)

Ejercicio 3 (2 puntos)
Dados los puntos P = (a; 3) y Q = (2; —1), hallar todos los valores de a € R para los cuales la distancia

entre Py Q seaigual a 5.

Respuesta

d(P,Q)=y(2-a)?+(-1-3)2=+5
2-a)?+(-1-3)?%2=5 & 2-a)?+16=25 o (2-a)?=9
J2-a)?=V9 & |2-a|=3 & 2-a=362-a=-3
Si2—a=3entoncesa = -1
Si2—a=-3entoncesa =5

Los valores posibles paraa son -1y 5

Material de uso exclusivamente didactico
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éercicio 4 (3 puntos) \

Dada la funcion

x+2
f(x)_x2+x—a

determinar a € R para que x = 1 sea asintota vertical de f. Hallar las ecuaciones de todas las asintotas

Qrticales de f. J

Respuesta

+2

X
> se anule
x“+x—a

Para que x = 1 sea asintota vertical de f necesitamos que el denominador de la expresion

cuando reemplazamos x por 1, con lo cual
12+1-a=0 © a=2

(x) = x+ 2
flx T x24x-2

El otro valor de x candidato a ser asintota vertical es otra raiz del denominador de la funcién. El denominador

es una funcion cuadratica con lo cual sus ceros los podemos calcular como

-1+/12-4-1:(=2) -1+v9 -143
2-1 S22
Que el denominador se anule es una condicién necesaria pero no suficiente; para comprobar si x = —2 es una

X2+x—1=0 (=4 X1‘2= $x1=1,x2=—2

asintota vertical debemos trabajar con el limite.
x+2 i x+2 _ 1 1

lim —— = lim = lim =
x->-2 x24+x—-2 xo-2(x—1D(x+2) x-—2x-1 3

lo que muestra que x = —2 no es asintota vertical

Material de uso exclusivamente didactico
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TEMA 2

@ercicio 1 (2 puntos) \

Dadas las funciones
f(x)=%x+1 glx)=3x+1
escribir como intervalo o como unién de intervalos al conjunto:

U=GeR /(e N@<2) J

Respuesta

Primero debemos hallar la expresion de la funcion gof

(gof)(x)=g(§x+1)=3(§x+1)+1=§x+3+1=§x+4

3
(9oNG) =5x +4

Planteamos la condicion establecida en el conjunto A:

3 3 2 4 4
§x+4<2 = 5x<—2 = x<(—2)-§ = x<—§ = xe(—oo,—g)
Entonces
4
=(o)
(Ejercicio 2 (3 puntos) \
Dada la funcion
5
f(x) = Tx_3 a
@contrar el valor de a € R tal que f(2) = 1. Hallar la expresion de la funcién £~ y su dominio. )

Respuesta

5
f(2)=—m—a=1

Material de uso exclusivamente didactico
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Entonces
5
_m_a=1 = —_—1—a=1 & 5—-—a=1 © a=4
Luego
F) =t
x—3

Calculemos la funcion inversa de f:

5
_x—3_4:y
_x—3=y+4

5
_m= —

5
—m+3=x
Por lo tanto
) = - ——+3

x+4

Para hallar el dominio de =1 debemos pedir que su denominador no se anule, es decir,
x+4+0 & x+—-4
Entonces, Dom f~1 = R — {—4}

Ejercicio 3 (2 puntos)
Hallar la funcién cuadréatica que satisface:
e Lagrafica pasa por los puntos A = (2;0)y B = (0; 6)

e Laabscisa del vértice estaen x, = —1

Respuesta
Sea f la funcién cuadrética que estamos buscando.
La gréafica de la funcion pasa por el punto A = (2; 0) , entonces

f(2) =0 loque nos esta diciendo que en x = 2 hay unaraiz de f

Material de uso exclusivamente didactico
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Si x,, es laabscisa del vértice, x; = 2 es unaraizy x, es la otra raiz

x142-x2 —x, o 2-;952
Sabiendo cuales son las dos raices trabajaremos con la expresion factorizada de la funcioén cuadratica:
fx)=alx+4)(x—2)
Considerando que la funcidn pasa por el punto (0; 6), tendremos en cuenta este dato para hallar el valor de a
a(0+4)(0-2)=6
a(-8)=6
. 3
4
Finalmente se tiene que

=-1 = 2+x2=—2 (=4 x2=—4

3
f)=—70G+Hx-2)

ﬁEjercicio 4 (3 puntos) \
Determinar el dominio de la funcién
8x —3
f& =557
\Hallar, en caso de existir, las ecuaciones de las asintotas verticales y horizontales. J
Respuesta

Para determinar el dominio de la funcién debemos pedir que el denominador no se anule, con lo cual

7
2x+7+#0 & X # —5
Luego Dom(f) = R — {— %}
La recta de ecuacién x = —% es candidata a asintota vertical. Debemos calcular el limite de la funcion cuando x tiende

7 . o .
a ——y ver que es infinito

I 8x —3
= 00
Y 27
2

ya que el denominador tiende a 0 y el numerador a -31.

Para encontrar el valor de la asintota horizontal calculamos

Material de uso exclusivamente didactico
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3 3
8x —3 x(8—-2) 8-
al im — X = llm X =

im = 4
x—s00 2x+7 X—00 X(Z + %) X—00 (2 + %)

por lo cual la ecuacion de la asintota horizontal es y = 4

Material de uso exclusivamente didactico



CLAVES DE CORRECCION
PRIMER PARCIAL MATEMATICA — 1° Cuatrimestre 2017

PRIMER TURNO

UBA XXI

~

),

TEMA 3
(EJERCICIO 1 (2 puntos)
Dada la funcion lineal f(x) = — %x + % escribir como intervalo o como union de intervalos al conjunto:
X
Az{xelR{ tal que QSO}
Respuesta

Primero vamos a hallar la expresion de

UG

X

17
f) _~2**3
X X

Debemos ahora resolver la inecuacion

—%x+%
X

<0

Tener en cuenta que el denominador nunca puede tomar el valor cero.
Se dan dos casos posibles:

Caso I:
x>0yademés—%x+§s0

x>0 o x€(0,+0)

2X+2_ Zx_ > ZX_Z x =7 x€[7,+)

Los valores de la variable x que cumplen ambas condiciones son los que pertenecen a la interseccion de
ambos intervalos, es decir,
x € (0,+00) N [7,4+0) = [7,+0)
Caso Il:
. 1 7
x < Oyademas—5x+52 0

x<0 © x€(—x,0)

Material de uso exclusivamente didactico



CLAVES DE CORRECCION
PRIMER PARCIAL MATEMATICA — 1° Cuatrimestre 2017

PRIMER TURNO UBA XXI

1 7 7
—=x+-20 © —-x=>2—72 ©-x<7; © x<7 & x€(—x7]

Los valores de la variable x que cumplen ambas condiciones son los que pertenecen a la interseccion de
ambos intervalos, es decir,
x € (=0,7] N (=,0) = (=, 0)
Finalmente, el conjunto 4 se puede expresar como:
A= (—,0)U[7,+x)

EJERCICIO 2 (3 puntos)
Hallar la funcion cuadrética g (x) cuyo grafico tiene veértice en el punto V' = (1; —8) y que ademas verifica

que g(3) = —6.Si f(x) = x — 10, hallar el conjunto de positividad de la funcién (f o g)(x).

Respuesta

Nos conviene trabajar con la expresion candnica de g(x) ya que nos dan de dato las coordenadas del vértice,
entonces g(x) = a (x — 1)? — 8.
Sabiendo que g(3) = —6 nos permite calcular el coeficiente principal a:
gB)=a(3-1)2—-8=-6con Iocualazé.
Luego g(x) = %(x - 1)%2-38.
Debemos componer f con g:

(f o g)(x) =%(x— 1)2-8-10 =%(x— 1)2 —18.
Hallamos las raicesde f o g

1 1
S-1?-18=0 o -(@-1?=18 < (x-1)7=36

Jax-12=vV36 & |x—-1=6 & x—-1=606 x—1=-6
Six—1=6entoncesx =7

Six—1=—6entonces x = -5

Material de uso exclusivamente didactico
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La funcion f o g es una funcién cuadratica cuya grafica es concava hacia arriba con lo que podemos
asegurar que su conjunto de positividad es (—oo0; —5) U (7; ).
Otra manera de determinar el conjunto de positividad es analizando el signo de la funcion en los intervalos

determinados por las raices.

EJERCICIO 3 (3 puntos) \
Dada la funcion
=2
f& 2x + 3
hallar la funcién inversa f~1, indicar su dominio.
Qara la funcién f(x) determinar, si existen, las ecuaciones de las asintotas horizontales y verticales. J
Respuesta

Calculemos f~1:

7
T2x+3 7Y
2—y= 7
2x + 3
2x+3=m
szL—3
2—-y
1/ 7
=E(ﬂ_)
7 3
XTaloy 72
Luego
7 3
fP@ =753

Para calcular el dominio de f~1(x), pedimos que el denominador de la primer fraccion no se anule:
4-2x+0 & x+2
Domf~! = R— {2}

Material de uso exclusivamente didactico
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Nos piden calcula r las asintotas de la funcion f . Para esto nos basamos en el célculo de limites.

Asintota vertical
. 3 . .z
El candidato a ser AV es x = — 3 Yaque en este valor se anula el denominador en la funcion £, pero

debemos justificarlo calculando el limite:

LT 2@t -7  dx——
N BT R TR R PR

xX—
3 ./ . .
Luego x = — > €s la ecuacion de la asintota vertical.

Para ver la existencia de asintota horizontal calculamos el limite cuando x tiende a oo

lim 2 — =2
x1—>nt;lo 2x+ 3

con lo que aseguramos que y = 2 es la ecuacién de la asintota horizontal.

EJERCICIO 4 (2 puntos)

Dado el punto Q = (1; 2), hallar todos los puntos de la forma P = (a; a + 2) tales que la distancia entre P y

Q es /5.

Respuesta
La distancia entre los puntos P y Q es

d(Q,P) = J(1—a)?+ (2 — (a+2))?

Entonces

Ja-a)2+2-(a+2)2=+V5

(1-a)?+(2-(@+2) =5
(1-a)?+(—a)?=5
1-2a+a’>+a*=5

1-—2a+2a*>=5
—4—2a+2a*=0

Las raices dela ecuacion cuadratica son:

Material de uso exclusivamente didactico
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_—(=2)+{(-2)2—4-2-(-4) 2+V4+32 2+V36 246
fz = 22 T4 T4 T e

Entonces hay dos posibles puntos P que cumplen la condicion pedida
P=(2;4)yP=(-11).

Material de uso exclusivamente didactico
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TEMA 4

Ejercicio 1 (3 puntos)
Dada la funcion

x+2
f(x)_x2+x—a

determinar a € R para que x = 1 sea asintota vertical de f.

\Hallar las ecuaciones de todas las asintotas de f.

J

Respuesta

Para que x = 1 sea asintota vertical de f necesitamos que el denominador de la expresion

cuando reemplazamos x por 1, con lo cual
12+1-a=0 & a=2
x+2

&=

x+2
x2+x—a

se anule

El otro valor de x candidato a ser asintota vertical es otra raiz del denominador de la funcién. EI denominador

es una funcidn cuadratica con lo cual sus ceros los podemos calcular como

—1+12-4-1-(-2) -1++9 -1+3
2-1 22

> +x-1=0 & x,=

= x1=1,x2=—2

Que el denominador se anule es una condicion necesaria pero no suficiente; para comprobar si x = —2 es una

asintota vertical debemos trabajar con el limite.

I x+2 x+2 i _
o2 X x—2 a2 (x—1D)(x+2) xoex—1_

lo que muestra que x = —2 no es asintota vertical

Para ver si tiene asintota horizontal debemos calcular
I x4+ 2 0
m -———=
x>0 X2 4+x—2

Tiene una asintota horizontal en y = 0

Material de uso exclusivamente didactico
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Ejercicio 2 (2 puntos)
Dados los puntos P = (a;3) y Q = (2; —1), hallar todos los valores de a € R para los cuales la distancia

entre Py Q seaigual a 5.

Respuesta

dP,Q) =2 -a)?+(-1-3)2=+5
2-a)?+(-1-3)??=5? o (2-a)3?+16=25 © 2-a)?=9
J2-a?=V9 & |2-4a|=3 & 2-a=362-a=-3
Si2—a=3entoncesa = —1
Si2—a=—-3entoncesa =5

Los valores posibles paraa son -1y 5

- )

jercicio 3 (2 puntos)

-, . 1 oy . . -, . .
Dada la funcion lineal f(x) = — $X+ 1 escribir como intervalo 0 como union de intervalos al conjunto:

Az{xen@/@sz}

\_

Respuesta
Debemos resolver la inecuacion
0 _,
X
—%x+1 —%x+1 —%x+1—2x —%x+1
—<2 & -2<0 & <0 & —<0
X X X X

Notar que el denominador nunca puede tomar el valor cero.
Se dan dos casos posibles:

Caso I:

Material de uso exclusivamente didactico
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—§x+1so yademds x>0

! 1<0 & i <-1 & i >1 >3 = 6[3 +

§X+ < §X_ §X_ X_? X 7; OO)

x>0 < x€(0,+x)
Los valores de la variable que cumplen ambas condiciones son los que pertenecen a la interseccion de ambos

intervalos, es decir,

X € [§,+oo) N (0, +) = [§,+oo)
7 7

Caso IlI:

—§x+120 yademds x <0

4 +1>0 4 >-1 7 <1 <3 E( 3]
- = S —= -1 & = & - o —00,—
3% > 3X 2 3X < X <o x %

x<0 & x€(—x,0)
Los valores de la variable que cumplen ambas condiciones son los que pertenecen a la interseccién de ambos

intervalos, es decir,
3
xe (-] n (-o0,0) = (0,0
Finalmente, el conjunto solucion del problema se puede expresar como:

=fre)ocao

EJERCICIO 4 (3 puntos)
Encontrar el conjunto de positividad de la funcion (f o g)(x) siendo f(x) = —2x2 + 8 y g(x) la funcidn lineal que

pasa por los puntos P = (1; -2)y Q = (4; 1).

Respuesta
Primero debemos hallar la funcion lineal g(x) = mx + b que pasa por los puntos P = (1; -2) y Q = (4; 1).
Planteamos un sistema teniendo en cuenta los puntos por donde pasa

—2=m-1+b (el punto P pertenece a la grafica de la funcion)

Material de uso exclusivamente didactico
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1=m-4+b (el punto Q pertenece a la grafica de la funcion)

De la primera ecuacion despejamos b

b=-2-m
Reemplazamos en la segunda

l1=m-44+(-2-m) & 1+2=3m & m=1 = b=-3
La funcion lineal es

gx)=x-3

Ahora debemos hallar la composicién f o g:
(feg)(®) =f(g(x) = f(x —3) =—2(x—3)* +8

Para hallar el conjunto de positividad necesitamos primero encontrar las raices de f o g
—2(x—3)2+8=0 <& 2(x-32=8 o x-32=4 o Jx-32=J4eo |x-3]=2
& x—3=2 6 x—-3=-2 & x=5 0 x=1
Evaluamos qué sucede con el signo de la funcién tomando un valor cualquiera que se encuentre dentro del intervalo
generado por dos raices consecutivas.
Debemos analizar que signo toma la funcién (f o g)(x) = —2(x — 3)? + 8 en los intervalos
(=0,1); (1,5); (5;+)
e Enelintervalo (—oo,1) la funcion toma valores negativos ya que f(0) <0
e Enelintervalo (1,5) la funcion toma valores positivos ya que f(2) > 0

e Enelintervalo (5;+o0) la funcién toma valores positivos ya que f(6) < 0
Entonces, el intervalo de positividad es C* = (1,5)

Otra manera:

Como el grafico de la funcion (f o g)(x) = —2(x — 3)? + 8 es concavo hacia abajo, deducimos que el conjunto

de positividad es el intervalo (1; 5).

Material de uso exclusivamente didactico
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TEMA 5

Ejercicio 1 (2 puntos)
Hallar la funcion cuadratica que satisface:
e Lagrafica pasa por los puntos A = (2;0)y B = (0; 6)

e Laabscisa del vértice estaen x,, = —1

Respuesta
Sea f la funcién cuadrética que estamos buscando.
La gréafica de la funcién pasa por el punto A = (2; 0) , entonces
f(2) =0 loque nos esta diciendo que en x = 2 hay unaraiz de f

Si x,, es laabscisa del vértice, x; = 2 esunaraizy x, es la otra raiz

X1+ x; 2+x,
T2 2
Sabiendo cuales son las dos raices trabajaremos con la expresion factorizada de la funcion cuadratica:
f(x)=alx+4)(x—-2)
Considerando que la funcion pasa por el punto (0; 6), tendremos en cuenta este dato para hallar el valor de a
a(0+4)(0-2)=6
a(-8) =6
3

a=—Z

Finalmente se tiene que

=-1 (=4 2+x2=—2 (=1 x2=—4-

3
o) = =5 G+ Dx=2)

(Ejercicio 2 (3 puntos) \
Determinar el dominio de la funcion

8x—3
f) =577

\Hallar, en caso de existir, las ecuaciones de las asintotas verticales y horizontales.

Material de uso exclusivamente didactico
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Respuesta

Para determinar el dominio de la funcion debemos pedir que el denominador no se anule, con lo cual

7
2x+7+0 & X # 5
Luego Dom(f) = R —{— %}
La recta de ecuacién x = —% es candidata a asintota vertical. Debemos calcular el limite de la funcion cuando x tiende
7 PP
a —_y ver que es infinito
8x —3
= 00
P 2x +7
ya que el denominador tiende a 0 y el numerador a -31.
Para encontrar el valor de la asintota horizontal calculamos
3 3
8x — 3 x(8—7) 8->
im —2% = lim X —4

im =
x-0 2x+7 X—00 X(Z + %) X—00 (2 + %)

por lo cual la ecuacion de la asintota horizontal es y = 4

@ercicio 3 (2 puntos) \

Dadas las funciones
f(x)=%x+1 gx)=3x+1
escribir como intervalo o como unién de intervalos al conjunto:

=GR/ (g2 N0 <2} Y,

Respuesta

Primero debemos hallar la expresion de la funcion gof

(gof)(x)=g(§x+1)=3(5x+1>+1=§x+3+1=§x+4

3
(9oNG) =5 x +4

Material de uso exclusivamente didactico
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Planteamos la condicion establecida en el conjunto A:

> +4<2 5 <=2 < (-2) 2 < * € ( 4)

- s = - = -2)'=- o -— & —00, — —

X X x 3 x 3 x =3

Entonces

(Ejercicio 4 (3 puntos)

Dada la funcién

5
f0)=-—=-a

x—3

@contrar el valor de a € R tal que f(2) = 1. Hallar la expresion de la funciéon £~ y su dominio.

Respuesta
5
f@=-5—5-a=1
Entonces
5

_m_a=1 = —_—1—a=1 & 5—a=1 & a=4
Luego
fo) =t

x—3

Calculemos la funcion inversa de f:

5
_x—3_4=y

5
_x—3=y+4

5
—mzx—?)

5
—m+3=x
Por lo tanto

Material de uso exclusivamente didactico
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Para hallar el dominio de £~ debemos pedir que su denominador no se anule, es decir,

x+4#0 & x+#-4
Entonces, Dom f~1 = R — {—4}

Material de uso exclusivamente didactico
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TEMA 6

EJERCICIO 1 (2 puntos)
Dado el punto Q = (1; 2), hallar todos los puntos de la forma P = (a; a + 2) tales que la distancia entre P y

Q es /5.

Respuesta
La distancia entre los puntos P y Q es
d(Q.P)= Jy(1-a)?+2~-(a+2)?
Entonces

Ja-a2+2-(a+2)2=+5

1-a)?+(2-(@+2) =5
(1-a)*+(—a)?=5
1-2a+a%*+a?=5
1—2a+2a?>=5
—4—-2a+2a*>=0

Las raices dela ecuacion cuadrética son:

(D +J(=2)?—4-2-(-4) 2+V4+32 2436 246
M2 = 2-2 = 4 ~T 4 4

Entonces hay dos posibles puntos P que cumplen la condicion pedida
P=(2;4)yP=(-1;1).
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EJERCICIO 2 (3 puntos)
Hallar la funcion cuadréatica g (x) cuyo grafico tiene vertice en el punto V = (1; —8) y que ademas verifica

que g(3) = —6.Si f(x) = x — 10, hallar el conjunto de positividad de la funcién (f o g)(x).

Respuesta
Nos conviene trabajar con la expresion candnica de g(x) ya que nos dan de dato las coordenadas del vértice,
entonces g(x) = a (x — 1)? — 8.
Sabiendo que g(3) = —6 nos permite calcular el coeficiente principal a:

gB3)=a(@B-1)?%2-8=—-6conlocual a =-.

Luego g(x) = %(x —1)%2-38.
Debemos componer f con g:
1 1
(f e g)(x) =E(x— 1)2-8-10 =§(x— 1)2 —18.
Hallamos las raices de f o g
1 1
E(x—1)2—18=0 o E(x—1)2 =18 o (x—1)2=36

Jx-12=v36 o |x—1=6 & x-1=66 x—1=-6

Six —1=6entonces x =7

Six —1 = —6entonces x = —5

La funcion f o g es una funcidn cuadratica cuya grafica es concava hacia arriba con lo que podemos
asegurar que su conjunto de positividad es (—oo; —5) U (7; o).

Otra manera de determinar el conjunto de positividad es analizando el signo de la funcién en los intervalos

determinados por las raices.
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ﬁJERCICIO 3 (3 puntos) \
Dada la funcion
=2
f& 2x + 3
hallar la funcién inversa f 1, indicar su dominio.
Qara la funcién f(x) determinar, si existen, las ecuaciones de las asintotas horizontales y verticales. )

Respuesta

Calculemos f~1:

7
_2x+3_y
2—y= 4
2x + 3
2x+3=m
=
2-y
1/, 7
_§<ﬂ_)
7 3
XTa oy 72
Luego
7 3
=353

Para calcular el dominio de f~1(x), pedimos que el denominador de la primer fraccion no se anule:
4-2x+0 & x+2

Domf~1 = R — {2}

Nos piden calcula r las asintotas de la funcion f . Para esto nos basamos en el calculo de limites.

Asintota vertical

. 3 . . s
El candidato a ser AV es x = — ~»yaque en este valor se anula el denominador en la funcion f, pero

debemos justificarlo calculando el limite:

Material de uso exclusivamente didactico
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L7 2@x43)-7  dx——1_
m 2x+3_xff1% 2% + 3 _xff’;Zx+3_

x—>—§

3 -/ . .
Luego x = — > €s la ecuacion de la asintota vertical.

Para ver la existencia de asintota horizontal calculamos el limite cuando x tiende a o

lim 2 — =2
xl—>nolo 2x+ 3

con lo que aseguramos que y = 2 es la ecuacién de la asintota horizontal.

&

Az{xE]R tal que

(EJERCICIO 4 (2 puntos)

- s . 1 7 o . & . .
Dada la funcion lineal f(x) = — SX+3 escribir como intervalo o como union de intervalos al conjunto:

—=<0
X

f(x) }

~

J

Respuesta

Primero vamos a hallar la expresion de

UG

X

1.7
f) _~2**3

X X

Debemos ahora resolver la inecuacion

—%x+%
X

<0

Tener en cuenta que el denominador nunca puede tomar el valor cero.

Se dan dos casos posibles:

Caso I:

x>0yademés—%x+§s0

x>0 o x€(0,+0)

1 7 7
—§x+—SO & —=x<-—= (:)—xzz © x=27 © x€[7,4x)

2

7 1
2 2 2
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Los valores de la variable x que cumplen ambas condiciones son los que pertenecen a la interseccion de
ambos intervalos, es decir,
x € (0,+0) N |[7,+) = [7,+x)
Caso II:
. 1 7
x < Oyademas—5x+52 0

x<0 © x€(—x0)
7 1

1 7 1 7
- ->0 & ——x>—-—— & —x<- & <7 & € (—o0,7
2x+2_0 Zx_ > 2x_2 x < X € (—o0,7]

Los valores de la variable x que cumplen ambas condiciones son los que pertenecen a la interseccion de
ambos intervalos, es decir,

x € (—=0,7] N (=0,0) = (=,0)
Finalmente, el conjunto A se puede expresar como:

A= (—,0)U|[7,+x)
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