1. Un vector ¥ tiene médulo 5y es tal que cosa == ; siendo a el angulo que forma el vector con el eje x.

lor

Escribir la expresidn cartesiana del o los vectores v sabiendo que su segunda y tercera componentes suman

cero.
_ _ 1
aVv={Vv,;V ,v) talque |V|=5; cosa=— A V,+V,=0
yrVz 5 y Tz
1 v 1 v
cosa =— —>cosa:%‘—>—:—x—>
5 V| "5 5
Vy+V, =0 v, =-v,

\7=(Vx?Vy$Vz) N |\7|=\/(VX)2+(Vy)2+(VZ)2=5 - (vx)2+(vy)2+(vz)2=25
Fr(uf (o =5 > 2uf o2t o B > [z B =

V= (v vy,vz)=(1;—E;\/ﬁ)—> V=1 =J12] + 12k

V= (v vy,vz) (I;E;—E)—) V=10 +412] =12k

2. Dada la ecuacién —x? + 4y? + z% + 2z + A = 0, se pide:
a) Hallar el o los valores de A para que la superficie represente: i) un hiperboloide de una hoja.
ii) un hiperboloide de dos hojas.
b) Identificar la superficie en el caso en que 4 = 1.

c) Si A = —3, identificar la traza de la superficie obtenida con el plano yz.

a)—x*+4y*+(z+1)?=1-4
i)jSi 1-A>0 —- A<1 - Hiperboloide de una hoja
ii)Si 1-4A<0 —- A>1 - Hiperboloide de dos hojas

b)SiA=1 - —-x*+4y>+(z+1)?2=0 - Superficie conica de eje x

c)Sid=-3 - —x*+4y>+(z+1)2=4 - Hiperboloide de una hoja de eje x
Trazaconplanoyz - x=0

2
4y’ +(z+1)%? =4 - y2+%=1 — Elipse




x—1 y z+1 .
— == =-—,se pide:
m 2 -2’ P

3. Seanlasrectas: rq: (x;¥;2) = (2; —3;5) + A(2;—1;3) yry:
a) Hallar el valor del pardmetro m para que las rectas sean perpendiculares.
b) Hallar la ecuacion del plano 7t que sea perpendicular a la recta ry y que pase por el punto (—1; 0; 2).
a)SirpLr, - (2;,-1;3).(m;2; -2)=0 - 2m-2-6=0 - m=4
b) Si m L ryy debe pasarpor (—1;0;2) - (x+1;y;z—2).(2; -1;3)=0 -

2x+1)—-y+3(z—-2)=0 - 2x—y+3z—4=0

4. Seala curva z — 1 = 2y?, se pide hallar la ecuacién de la superficie de revoluciéon generada por la rotacién
de la curva anterior alrededor del:
a) eje z.
b) eje y.
¢) Indicar si las superficies de los incisos anteriores corresponden a superficies cuadricas, en caso afirmativo

identificar cuando sea posible.

2
a)Ejederotacion z - z—1=2. (,/x2 + yz) -  z—1=2x%+2y?
Es una cuadrica, Paraboloide Circular de eje z

b) Ejederotacion y - /x%+2z2-1=2y? - x*+z2=(2y*+ 1)2

No es una cuadrica.

5. a) Hallar la ecuacién de la elipse con centro en el origen de coordenadas y con eje focal x sabiendo que pasa
por el punto P =(9;—4) y que su eje mayor es igual al triple del eje menor.

2 2
%+g—2=1 A a=3b

2 2

X+ 1A P=(9-2)
(3b)° " b

2 _A\2
B S T e N P Y L J [y NP
9b b 9" b b b b b

2 2
:>X—+y—=1
225 25

b) Determinar sus elementos.

2 2
2+l [e=(00)
225 " 25
IV, =(15;0) [V, =(-15;0)| |V5=(0;5)| |V, =(0;-5)|
A=b’+c>cl=a’—b? = c=+225-25=4/200 =102
Sle=1042] - [F=00v2;0)] [F,=(-10v2;0)

c 1042 22 22
=—= = 3 =&

a_ 15 E




c) Representar la cénica.
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TEMA B

1 2 3 4 5
a) b) <) a) b) a) b) <) a) b) c)
— . 7 1 . 7 .
1. Un vector v tiene modulo 6 y es tal que COSy = g ; siendo y el dngulo que forma el vector con el eje z.

Escribir la expresién cartesiana del o los vectores ¥ sabiendo que la diferencia entre su primera y segunda
componentes es cero.
Seav= Vx:iVy:Vz tal que M:6, cos;/:g A Vyx =Vy =0

1 Vz vz 1
COSy=— >COSy==—=——>V,=2
v 3 /4 6 3 z

M
Vx =Vy =0-> Vy =Vx
V:(vx;vy;vz) M=\/(Vx)2 +(Vy)2 +(Vz)2 =6—>(vx)2 +(Vy)2 +(vz)2 _36

()" + ()" +2° =36 2(vy )" = 32 vy |= V16 =4

V=(vx;vy;vz)=(4;4;2) Sv=4i +4]+2K

\"

V=(vx;vy;vz)=(—4;—4;2)—> v=—4i —4] +2k

2. Dada la ecuacién 2x? + y? — z2 + 6y + B = 0, se pide:
a) Hallar el o los valores de B para que la superficie represente: i) un hiperboloide de una hoja.
ii) un hiperboloide de dos hojas.
b) Identificar la superficie en el caso en que B = 9.

¢) Si B = 5, identificar la traza de la superficie obtenida con el plano xy.

a)2x*+(y+3)2-2z2=9-B
i)Si9—B>0 - B<9 - Hiperboloide de una hoja
ii)Si9—B<0 — B>9 — Hiperboloide de dos hojas

b)SiB=9 - 2x2+(y+3)2—-2>2=0 - Superficie cénica de eje z

c)SiB=5 — 2x*+(y+3)2-2z2=4 — Hiperboloide de una hoja de eje z

Trazaconplanoxy - z=10

2 2
2x2+(y+3)?2=4 - %+@=1 — Elipse




3.Seanlasrectas:rq: (x;y;2) = (1; —2;4) + A(—-1,m;4) yry: xzﬁ = y_;zl = _% , se pide:

a) Hallar el valor del parametro m para que las rectas sean perpendiculares.

b) Hallar la ecuacion del plano 7 que sea perpendicular a la recta 1y que pase por el punto (—2;1; 3).

a)Siry Lr, -» (-1,m; 4).(2;-2;-3) =0 - -2-2m-12=0 - m=-7

b) Sim L r, ydebe pasarpor (—2;1;3) -» ((x+2;y—1;z—-3).(2; -2; -3)=0 -
2x+2)-2(y—1)-3(z—3)=0 - 2x—-2y—-3z+15=0

4. Sea la curva x — 2 = 322, se pide hallar la ecuacion de la superficie de revolucién generada por la rotacién de
la curva anterior alrededor del:
a) eje x.
b) eje z.

c) Indicar si las superficies de los incisos anteriores corresponden a superficies cuadricas, en caso afirmativo

identificar cuando sea posible.
2
a) Ejederotacionx —» x—2=3. (w/y2 + zz) - x-—2=3y?+32z%
Es una cuddrica, Paraboloide Circular de eje x

b) Ejederotacionz — JxZ+y2-2=3z2 - x*+y?=(32%+ 2)2

No es una cudadrica.

5. a) Hallar la ecuacién de la elipse con centro en el origen de coordenadas y con eje focal y sabiendo que pasa
por el punto P =(—4;9) y que su eje mayor es igual al triple del eje menor.

2 2

%+§=1/\ a=3b
2 2
%+(3VT)2=1A P = (~4;9)
)2 2
) s B 0 Y Y D - 255 p=5]Afa=15)
b 9b b 9b b b b b
X2 y2
=>|—+-—==1
25 225

b) Determinar sus elementos.

;(—;+2y—225=1 C=(0;0)
Vy=(5:0) |V, =(-50) M;=(0;15) V,=(0;-15)|

a2 =b’+c?=>c?=a’-b’ = c=225-25 =200 =102
=[c=10V2] - |F=(0:1042)] |F,=(0;-1042)

¢ 102 22 22
== f=——

a 15 3 3




(0,-15)

c) Representar la conica.




TEMA C

a) b) c) a) b) a) b) c) a) b) c)

N 1
1. Un vector ¥ tiene médulo 8 y es tal que COS B = Z ; siendo g el dngulo que forma el vector con el eje y.

Escribir la expresién cartesiana del o los vectores v sabiendo que su primera y tercera componentes suman

cero.
- - 1
Sea v:(vx;vy;vz) tal que M:S; cosﬂ:z A Vy+V; =0

Vy V
—)COSﬂ=Ty=_y=1_>Vy=2

cospf = M 3 2

1
4

Vy +V; =0 v, =—vy

v :(vx;vy;vz) M = \/(Vx)2 +(vy)2 +(v; )2 =8 (vy)’ +(vy)2 +(v; )2 — 64

(v )? +2% +(~vy )’ =64 > 2(vy )’ =60 > vy |= /30

J:(vx;vy;vz)=(\/ﬁ;2;—\/ﬁ)—> v=1/30i +2] —+/30K

G:(vx;vy;vz):(—ﬁ;zﬁ)—) v=—+/30i + 2] ++/30k

2. Dada la ecuacién 4x% — y? + z2 — 10z + C = 0, se pide:
a) Hallar el o los valores de C para que la superficie represente: i) un hiperboloide de una hoja;

ii) un hiperboloide de dos hojas.
b) Identificar la superficie en el caso en que € = 25.

c) Si € = 9, identificar la traza de la superficie obtenida con el plano xz.

a)4x* —y2+(z-5?%=25-C
i)Si25—C>0 — €< 25 - Hiperboloide de una hoja
ii)Si25—C<0 — C>25 — Hiperboloide de dos hojas

b)SiIC=25 — 4x2—-y>+(z—5)2 =0 - Superficie cénica de eje y

c)SiC=9 - 4x>—y?>+(z-5)2=16 - Hiperboloide de una hoja de eje y
Trazaconplanoxz —» y=0

2 _e\2
L

2 _e\2 —
4x“+(z—5)“ =16 - " "

—  Elipse




3. Seanlasrectas: rq: (x;y;2) = (—1; 0;3) + A(—2;2;—-6) y1y: % = y—;l = % , se pide:

a) Hallar el valor del parametro m para que las rectas sean paralelas.

b) Hallar la ecuacion del plano 7 que sea perpendicular a la recta 1y que pase por el punto (2; —1; 4).

i m_1_-3  m_1 __
a)Siry Iy - 5535 O 55, o m= 1
b)Sim L ry ydebe pasarpor (2; —1;4) -» (x—2;y+1,z—4).(—-2;2; -6)=0 -

-2x—-2)+2(y+1)-6(z—4)=0 - —-2x+2y—6z+30=0

4. Sealacurvay+1= 222, se pide hallar la ecuacién de la superficie de revolucién generada por la rotacién
de la curva anterior alrededor del:
a) eje z

b) eje y

c) Indicar si las superficies de los incisos anteriores corresponden a superficies cuadricas, en caso afirmativo
identificar cuando sea posible.
2
a)Ejederotacionz — x2+y2+1=222 - x?2+y?=(222-1)
No es una cuddrica.
2
b) Eje de rotacibny — y+1= 2 (\/x2 +zz) - y+1=2x%+22>

Si es una cuadrica, es un Paraboloide Circular de eje y.

5. a) Hallar la ecuacion de la elipse con centro en el origen de coordenadas y con eje focal x sabiendo que pasa
por el punto P =(-8;3) y que su eje mayor es igual al doble del eje menor.

2 2
%Jr%:l A a=2b

2 2

X Y _1AP=(-83)
(207 " b

2 2

(-8)? 32 64 9 16 9 16+9 25 , X2y
+t=l——+oS=l o+ =1 =15 =1=b*=25=b=5|ala=10|= |-+ 2=
T T b2 b? b? b? b=5lnla=10= |75+ 5

b) Determinar sus elementos.

v, =(10;0)] [, =(-10;0)] N,=(0;5)] [, =(0;-5)]
a?=b2+c’=>c?=a’-bh?=>c=100-25=/75=53
>[c=5V3] - |F=(630)| |F,=(-530)

c_SN3_¥8 |8

a 10 2 2




c) Representar la conica.




TEMA D

a) b) c) a) b) a) b) c) a) b) c)

S 3
1. Un vector v tiene mddulo 7 y es tal que COSy = 7 ; siendo y el angulo que forma el vector con el eje z.

Escribir la expresidn cartesiana del o los vectores ¥ sabiendo que la diferencia entre la primera y segunda

componentes es cero.

SeaT/=(vX;vy;vz) tal que M=7; cosy=$ A Vx—Vy =

1 V; Vz 3
7 M 7T 7

V=(vx;vy;vz) M:\/(VX)Z +(Vy)2+(Vz)2 _ 7—)(vx)2 +(Vy)2 +(Vz)2 =49

(v )2+ (v )% +32 =49 5 2(vy )® =40 > vy | =20

V:(vx;vy;vz)=(\/ﬁ;\/ﬁ;3)—>V=@T+@T+3E
\Y4

V:(vx;vy;vz)=(—\/ﬁ;—@;3)a v=—+20i —/20] +3k

2. Dada la ecuacion x% + Zy2 —z2—4x+D=0,se pide:

a) Hallar el o los valores de D para que la superficie represente: i) un hiperboloide de una hoja.
ii) un hiperboloide de dos hojas.

b) Identificar la superficie en el caso en que D = 4.

c) Si D = 2, identificar la traza de la superficie obtenida con el plano xy.

a) (x—2)2+2y>—-2z>=4-D
i)Si4—D >0 - D<4 - Hiperboloide de una hoja
ii)Si4—D<0 — D>4 - Hiperboloide de dos hojas

b)SiD=4 - (x—-2)2+2y?-2z2=0 —  Superficie conica de eje z
)SiD=2 - (x—2)2+2y?—-2z2=2 — Hiperboloide de una hoja de eje z

Trazaconplanoxy - z=0

—_2\2
(x—2)2+2y*2=2 - %+y2=1 - Elipse

10




-1 3 .
3.Seanlasrectas:rq: (x;y;2) = (2; —1;3) + A(3;m; —6) y1y: x_—l = % = g, se pide:
a) Hallar el valor del parametro m para que las rectas sean paralelas.
b) Hallar la ecuacion del plano 7 que sea perpendicular a la recta r,y que pase por el punto (3: — 2; 1).
3 m -6 m -6

i - _ == - —_—=— - = —
a)Siry lry =13 T m 12

b)Sim L ry ydebe pasarpor (3; —2;1) -» (x—-3;y+2;z—-1).(—1;4,2)=0 -
-x-3)+4y+2)+2(z-1)=0 > —x+4y+2z+9=0

4.Sealacurvax—1 = 3y2, se pide hallar la ecuacién de la superficie de revolucién generada por la rotacién de
la curva anterior alrededor del:
a) eje x.
b) eje y.
c) Indicar si las superficies de los incisos anteriores corresponden a superficies cuadricas, en caso afirmativo

identificar cuando sea posible.
2
a) Ejederotacionx —» x—1=3 (w/y2 +zz) - x—1=3y?+32z%
Si es una cuadrica, es un Paraboloide Circular de eje x.

b) Ejederotaciony — x2+2z2-1=3y> - x*+2z%=(3y*+ 1)2

No es una cudadrica.

5.
a) Hallar la ecuacién de la elipse con centro en el origen de coordenadas y con eje focal y sabiendo que pasa

por el punto P =(3;-8) y que su eje mayor es igual al doble del eje menor.

2 2
%+§=1 A a=2b

2 2
%+(2)/T)2=1 A P=(3,—8)
2 (-g) 9 64 9 16 9+16 25 ) X2 y?
=t =l S+ =l +5=1=> =15 =" =1=b’=25=|b=5|ala=10|=|—+2-=1
b2 " ap’ b2 " b’ b2 " b2 b’ b’ b=5lA 25 " 100

b) Determinar sus elementos

;—;+%=1 C=(0;0)
vV, =(5:0) |V, =(-5;0)| V;=(0;10)| |V, =(0;-10)|
a=b’+c?=>c’=a’-b*=>c=+100-25=475=53
=lc=5/3] - |[F,=(0:5{3)] |F,=(0;-5.3)

c_5N8_V8_| 8

= g
a 10 2 2

11




c) Representar la cénica
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