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No se aceptaran respuestas en lapiz. En los ejercicios de respuesta multiple, elija la respuesta correcta de cada

pregunta y marquela con una X.
. 2 1
1. Dados los conjuntos A = {x ER/(x+2)"—-6< 10} B = {x ER/2: (x — E) > 3x}

Expresar como intervalo o unién de intervalos el conjunto A n B.

El primer paso para la resolucién de este ejercicio es escribir cada uno de los conjuntos como intervalos.

Para el conjunto A:
(x+2)?2-6<10 = (x+2)2<16 = |x+2|<4
Aplicando las propiedades de valor absoluto:
[x+2]<4 = 4<x+2<4 = -6<x<2
Por lo tanto 4 = [—6; 2].

De la misma forma determinamos el intervalo correspondiente al conjunto B:
1
2-<x—5>23x =2x—123x = —x=>21 =>x<-1

Por lo tanto B = (—0; —1].
Entonces:
ANB =[-6;-1]
La teoria necesaria para laresolucion de este ejercicio se encuentra en:

Sesidn 2 — Apunte: Ecuaciones e inecuaciones.
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2. La asintota horizontal de la funcion f(x) = ———es:
ay=1 Correcta

b) y=3

c)y=-3

dy=3,y=-3

Si y = k es asintota horizontal de f(x), de acuerdo a su definicion debe verificarse que:

lim f(x)=k o xl_i}r_noof(x)=k

X—+o00
Por lo tanto debemos calcular dicho limite:

li *
m ———
x—+ xz -9

Cuando x toma valores cada vez mas grandes (x — +oo) tanto el tanto el numerador como el denominador

2
de

X . g . . P -z
25 S€ hacen infinitamente grandes, por lo que no podemos decir cdmo se comporta la funcién.

Decimos que en este caso se presenta una indeterminacion. Para poder resolverlo, dividimos numerador y
denominador por x?:

2

X
li x2 li 1 li 1
m = ium ———= um
x—+00 xz -9 xX—+0 xz 9 X—+00 9
T2 Y2 a2 1- x2
X X X X

. 9 ,
Observamos que cuando x toma valores cada vez més grandes, (x - +) , ~z Seacerca a cero (tiende a 0)

9 . 1 .
y1l—= seacercaal, por lo que el cociente —5 tiende a 1.
x2 1

X

Por lo tanto:

li * li 1 1
x—l>T00x2 -9 B x—ll{lool_ 9 B

En este caso, el andlisis es igual cuando x toma valores cada vez menores, (x - —), ya que al estar elevado
al cuadrado, los valores son los mismos.

Entonces:

x? x?

lim ——= lim ——=1
x—+0 x2 -9 xX——00 xz -9

Por lo tanto la funcién tiene una asintota horizontal de ecuacién y = 1 que corresponde a la respuesta a).
La teoria necesaria para laresolucion de este ejercicio se encuentra en:

Sesion 6 — Apunte: Limites y Asintotas.
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3.Siendo f(x) = —x2+1 y g(x) = x71, el dominio de lafuncién h(x) = (gof)(x), es:
a) Dom: R

b) Dom: R — {1}

c) Dom: R —{—1;1} Correcta

d) Dom: R — {—1}

Para determinar el dominio de la funcién h, debemos hallar la expresion de esta funcion:

h(x) = (gof)(x) = h(x) = g(f(®) = h(x) = g(-**+1) = h@® = (- +1) =h® =——

La funcion esta definida para todos los numeros reales excepto los que anulen el denominador, es decir que
2
—x“+1+0.

Resolvemos la ecuacion: —x2+1=0 =x*=1 = |x|=1 =>x=10x=-1
Por lo tanto: Dom (h) = R — {—1, 1} que corresponde a la respuesta c).

La teoria necesaria para laresolucidon de este ejercicio se encuentra en:
Sesidn 3 — Apunte: Funciones.

Sesion 5 - Apunte: Composicion de funciones.

4, Hallar las coordenadas (x;y) del punto de interseccion de las gréficas de las funciones:
f(x) = 2x+ 6 y g(x), siendo g unafuncion lineal que cumpleque g(2) =7y g(3) =12

Lo primero que debemos averiguar es cual es la funcion g(x). Si g(x) es una funcion lineal, su féormula tiene
la siguiente expresion: g(x) = ax + b, donde a es la pendiente y b la ordenada al origen. Para determinar el
valor de b utilizamos los puntos (2;7) y (3; 12) que pertenecen a su gréfica.

:}’2—}’1
Xz — X1

12-7 5

= —t =
a 32 a

Sia = 5 entonces g(x) = 5x + b, reemplazamos con las coordenadas de uno de los dos puntos dados, como
g2)=17:

7=524+b =7=10+b = -3=0b
Por lo tanto: g(x) = 5x — 3

Para hallar el punto de interseccion de las gréaficas de las funciones f y g debemos resolver la ecuacién que
gueda planteada al igualar ambas funciones. Esto es asi ya que en dicho punto las funciones toman el mismo
valor.

f(x) =gx)
2x+6=5x—3 =59=3x =x=3

Uno de los puntos que pertenecen a la gréfica de g(x) es (3; 12), por lo tanto este es el punto de interseccion
de ambas graficas.

Si deseamos verificarlo podemos calcular f(3) = 2.3+ 6 = f(3) = 12 = (3; 12) también es un punto de
la grafica de la funcion f(x).

Por lo tanto el punto de interseccion de las graficas de f(x) y g(x) es el punto de coordenadas (3;12).

La teoria necesaria para laresolucion de este ejercicio se encuentra en:
Sesion 3 — Apunte: Funcion lineal.
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5. ¢Cuél es el valor de k € R7, si los puntos 4 = (— % ; —4) y B =(—8; k) distan 6,5 unidades?
a) -10 Correcta
b) -2
c) 2
d) -32
El enunciado plantea:
D(4;B)=6,5 = D(4;B) = ?

Utilizando la férmula correspondiente a la distancia entre dos puntos:

D(A; B) = \/(x1—x2)% + (¥1 — ¥2)?
13_ |11 g o
5 = <—7—(— )) +(—4-k)

2
B ) o o B

2 2 4

?—24—54—4—1()2 = 36 = (—4 — k)*
|-4—kl|=6 = -4-k=6 0 —4—-k=-6
k=100 —k=-2
k=-10 0 k=2

Pero en el enunciado nos indica que k € R™, por lo tanto el Unico valor posible es k=-10 , que
corresponde a la respuesta a).

La teoria necesaria para laresolucion de este ejercicio se encuentra en:

Sesion 2 — Apunte: Distancia entre puntos.

6. Determinar en cual de las siguientes opciones se muestra correctamente el dominio de f~1(x),
siendo f (x) = Yx +1.

a) Dom(f"H) =R Correcta

b) Dom(f~1) =R —{-1}

c) Dom(f~1) = [—1;+)

d) Dom(f~1) = (=1; +o0)

Lo primero que necesitamos conocer son los conjuntos sobre los cuales estd definida la funcién. Para
determinar su dominio analizamos la férmula que la define.

La funcion f es un raiz cubica, como cualquier numero real tiene raiz cubica, x + 1 puede ser un numero real
cualquiera, esto significa que Dom (f) = R . A su vez el conjunto imagen también es R ya que todos los
nameros reales pueden obtenerse como resultado de una raiz cubica.

Porlotanto f:R - R
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f~1 es una funcién polinémica, por lo tanto Dom(f~) = R que corresponde a la respuesta a).

La teoria necesaria para laresolucidon de este ejercicio se encuentra en:

Sesién 3 — Apunte: Funciones.

Sesidon 5 — Apunte: Funcién inversa.

4
7. El conjunto de positividad de la funcién f(x) = %— x? es:

a) (—o0; —v2) U (V2; +»)
b) (V2; +o0)

o) (—v2; V2)

d) (—v2;0) u (0;v2)

Correcta

Para determinar el conjunto de positividad de la funcion es necesario determinar el conjunto de ceros, para lo

cual factorizamos la funcion:

Sacamos factor comun:

Hallamos los ceros del segundo factor:

f)=%-x = f)=x(3-1)

2
%—1=0 = x2=2 = |x|=V2 = x=v2 0 x=—2.

Por lo tanto podemos escribir la funcion: £(x) = 2x2(x —VZ)(x +v2) y €°={-vZ,0,v2}.

Para determinar el conjunto de positividad, aplicamos el Teorema de Bolzano:

(=) (-V2:0) (0:12) (2 +)
x=-2 x=-1 x=1 x =2
3 (_2)4 3 (_1)4- 3 14- B 24
[ === (2 | D=5~ (1)’ f)==-12 f@)=%-2°
2—16 4 1—1 1 1—1 1 2—16 4
f(_)_T_ f(—)—z— f()—z— f()—7—
-2) = 1 1 =
fen =4 F-D =3 Fy=-5 =4
Intervalo de Positividad Intervalo de Positividad
Intervalo de Negatividad | Intervalo de Negatividad

Por lotanto €+ = (—o0; —v2)U(V2; +) que corresponde a la respuesta a).

La teoria necesaria para laresolucion de este ejercicio se encuentra en:

Sesidn 4 — Apunte: Funcion polinémica.
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8.Sean f(x) = —2x + 3y g(x) = x funciones lineales, el conjunto A = {x € R/f(x) < g(x)}es:

a) A=[1; +x) Correcta

b) A= (1; +00)

c) A= (—;1]

d) A =[0; +»)

El conjunto A es el conjunto de numeros reales que verifica la condicion f(x) < g(x) :
-2x+3<x = -3x<-3 =>x2-3:(-3)=x2>1

Por lo tanto A = [1; +) que corresponde a la respuesta a).

La teoria necesaria para laresolucion de este ejercicio se encuentra en:

Sesién 1 — Apunte: Inecuaciones.

Sesidon 2 — Apunte: Nameros reales.

9. Hallar la ecuacion y las raices de la parabola cuyo vértice es el punto V = (—1;8) y pasa por el
punto (0;4).

Como la informacién que tenemos de la pardbola son las coordenadas de su vértice y las coordenadas de
otro punto, resulta conveniente trabajar con su expresion canonica: f(x) = a(x — x,)% +y,, , en este caso al
reemplazar las coordenadas del vértice nos queda:

) =alx—(-1))*+8= f(x) = a(x+ 1)? + 8
Para determinar el valor de a, utilizamos las coordenadas del otro punto que tenemos como dato:
fO=a(0+1)?>+8=4=a.1+8=—-4=a
Por lo tanto la ecuacién correspondiente es:
f(x)=—-4(x+1)?*+8
La teoria necesaria para laresolucion de este ejercicio se encuentra en:

Sesién 4 — Apunte: Funcidn cuadratica.



