1. Estudiar la continuidad de las siguientes funciones

xy—4x+y—4
(y?2 —16)(x>+ 1)

a) f(x,y) = si (x,y) # (—1,4)

si (x,y) # (0,0)
0 si (x,y) = (0,0)



xy—4x+y—4

La)f(x,y) =7 si (x,y) # (—14) Auxiliar
—16)(x> +1
En (1) 67— 16)(x% + 1)
)3 F(=1.4) 1 0 0 0 0 1
) qim Yo ty—t 0 1 1 1 1 1 1
5y 14 (y2—16)(x5+1) 0 1 -1 1 -1 1 o0

Tratar de salvar la indeterminacién
xy—4)+y—4 (v 74)(x #1)

lim lim
() (-14) +Hy -4+ D —x3+x2—x+1) T () e14) G+HG A F DB +x2—x+1)

1 1 1

li — = — 3L
1) (Y + &) —xB +x2—x+1 8A+1+1+1+1) 40

Redefino la funciéon
( xy—4x+y—4

£(x,y) 4 gyz —16)(x>+ 1)

70

si (x,y) # (—1,4)

Sl (x,y) — (_1'4)




x2y

En (0,0) Lb) f(x,y) y* +x*
1)3£(0,0) ’
x? 0
2) lim 4 = —
xy)=00y% +x* 0
3) Ver si existe L
Ver limites sucesivos
. X%y o x%y
Ly - lim lim — =0 L, » lim lim — 2
y—-0 x>0 y* + Xx x-0 y-0 y* + Xx
Ver limite radial
; ’ x2y _ x’mx y x3m
- = =
r 7 25 y2Z + x4 x50 (mx)2+x* x50 m2x2 + x4
y=mx

si (x,y) # (0,0)
si (x,y) = (0,0)

— puede existir L

Ly =L, =L, - puedeexistir L — puede ser continua, Pero no se puede asegurar



2. Dada la siguiente funcién de demanda, §(p4, pg) = 1000 — pi + 10pypp + 6pgPA
A

Calcular aproximadamente el incremento producido en la cantidad demandada al pasar p4 de 0,8 a0,9ypgde 1,22 1,1,
utilizando diferencial total (suponer que es diferenciable).

éCuando una funcioén es diferenciable?

2
a4 (Pa, pp) = 1000 — o~ + 10p4pp + 6pgP4 pa=08 Ap,=0,1 pg =12 Apg=-0,1
A

, , ’ 2 , S 1
dq = qp,dpat qpzdpp oy =z +10Pp + 6ppPAp4In(pp) Apy = 10 pg + 6psppP4

Gpa = 537 +10.1,2 + 6.1,2°% p,In1,2)

qI;B (0,8;1,2) =10.0,8 + 6.0,8. 1,2702
qp, = 15,13 + 1,27p,)

qI;B (0,8;1,2) = 10.0,8 + 6.0,8.1,2792

dp,(0,8;1,2) = 12,63
2 , )
dg = [g + 10 pg + 6pgPAP, In(pg)] dpa+[10 py + 6p4PEPA ] dpg

dq = (15,13 + 1,27p4)0,1+12,63.(—0,1)

dq = 13,87 + 0,127p,



3. Dada la funcién de produccion Q(L, K) = 4. L%8. K%? y la funcién de costo medio con

respecto al trabajo, CMe; (K, L) = # + 10 + 80%, se pide

a. Hallar el costo minimo si Q=1024 kg, mediante aplicaciones de curvas de nivel.

b. Graficar

c. Calcular las elasticidades parciales de la produccién con respecto al Ly al K. Hallar
también el valor en el punto éptimo.

d. ¢Qué pasaria si disminuyen en la misma proporcion el precio de ambos factores?

: y 1400
e. Dada la misma funcion Q,y CMe; (K, L) = —
maxima si el CT=7800. (mediante el segundo método, el de aplicaciones de
diferenciales). Sacar conclusiones respecto al punto a.

f. Graficar

K L 4
+ 1+ 82, calcular la produccion

EXPLICAR LOS PASOS SEGUIDOS PARA HALLAR LAS SOLUCIONES Y EL SIGNIFICADO DE LOS
TERMINOS ECONOMICOS QUE APARECEN, EN GENERAL, Y EN PARTICULAR EL DE LOS
RESULTADOS ENCONTRADOS



Me, = 2290 10480k
‘=77 L

Paso 1-Hallar la pendiente de la isocosto

10L = CT — 1400 — 80K

[ CT — 1400 -
B 10

Paso 2-Hallar la derivada de la isocuanta

Q= 4.L%8.K%% = 1024

1024 256
~ 2K02 K02

L0’8

8 1024 256

L10 = =
0,2 2
4K K10

10
8 10 2568
(L10)8 =—%5
(K10)8

CT
CMeL -

L

CMe,.L = CT

CT = 1400 + 10L + 80K

80K = CT — 1400 — 10L
CT — 1400 1
K =

80 8
02 _ 1024 _ 256
— 4108 _ 10,8

Kl% 1024 256
— 2708~ 8

4L 110

10

2 10 2562

(L10) 2

_ 256°

—256°K 4 ISOCUANTA




, _ loz4 1 256°

T =1024K 4 _ 2565 K4
K%
1024 256 4.256°
4K4 K4
Paso 3 — Igualar pendiente y derivada
256 1 4.256°
—8=-—3 8 IS
K2
5 4 1 1
Ki =32 K =325 - [ L5 = 32.256° -1 = 325.(256°)5 — [DIID

Paso 4 — Halloel CT

CT(L,K) = 1400 + 10L + 80K

CT(512,16) = 1400 + 10.512 + 80.16 CT= 7800 Costo Minimo o costo Optimo del productor

Para grafico ,
CT(L,K) = 1400 + 10L + 80K 7800 = 1400 + 10L + 80K K =80 — §L ISOCOSTO



1
K =80 — §L ISOCOSTO

K = 256°K~* ISOCUANTA
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c. Calcular las elasticidades parciales de la produccidn con respecto al L y al K. Hallar también el valor en el punto dptimo.

Q= 4. L0’8. KO,Z

EQ LdQ EQ

(40,8192, 2y = 0,8L.1L7°8 . [ 702 = 0,8

EL Q0L EL ~ A 108 K92
EQ Ko E K

d. ¢ Qué pasaria si disminuyen en la misma proporcion el precio de ambos factores?

Type equation here.
La curva isocosto se desplaza hacia arriba

e. Dada la misma funcion Q,y CMe; (K,L) = #

segundo método, el de aplicaciones de diferenciales). Sacar conclusiones respecto al punto a.

+1+ 8% , calcular la produccién maxima si el CT=7800. (mediante el

CT = 1400 + L + 80K 7800 = 1400 + L + 8K 6400 = L + 8K p,=1 pk = 8
PMgL _ pL 40,8L7%%2. K% 1 KL
PMgx bk 4/1080,2K=08 8 L 8 B
6400 = L + 8K 6400 = 32K + 8K 6400 = 40K K =160 L =5120

QLK) = 4.1°8. K% (Q(5120,160) = 4.51298.16%2 Q(5120,160) =10240 Produccién maxima



6400 = L + 8K

1
K =800 — §L ISOCOSTO

Q= 4.L%8.K%% = 10240

2560
~ 7708

0,2

2560°
K =

T ISOCUANTA
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