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1. La gréfica de la izquierda representa fi)g. Se pide:

a) ¢Cual de las siguientes gréficas corresponde arstada?
Justificar la eleccion.

b) Reconocer la otra gréafica

c) Construir la gréfica de f ((x(1-1)

a) La gréafica de la derecha correspondé(x)
b) La gréfica de la izquierda corresponde’@&) + 1
c) Para la construccion debe hacefgex—-1) - f(Ox-1)

1. Verificar que la rectg = — x es tangente a la grafica de la funcif)(mx) =x3- 6 x*+ 8x. Hallar el

punto de contacto.
Imponiendo que las pendientes sean iguales, sampsntos de la curva de pendiente

f'(x)=3x*-12x+8; 3x?-12x+8=-1- x=10 x=3.Se buscan también las
ordenadas calculandb(1)=3; f (3)= - 3. Se obtienen los puntos?, =(1,3); P, =(3 -3).

Respuesta: Como debe pertenecer a la nestax, el punto de contacto d3 :(3, —3).

...... .y

y
2. Realizar el estudio completo de la siguiente fumgidrazar su | - 3

grafica: f (x)=m ......

Dominio: x >0. No tiene simetria. Intersecciones y signp:

Xe

fle?)=0 f(x)<0= 0<x<e? f(x)>0< x>e e
Asintotas:
lim 2+|ng:_°°:—oo. Hay asintota verticat = 0
x - 0* X 0 -
+
lim 2+ logx = lim ﬂ: 0. Hay asintota horizontgl= 0
X - ® X X - ®
1-2-log x_ —-1-1log x _
f'(x)= . 9x_ 29 ;. f'(x)=0 < x=e™
X X

Estudiando el signo dé’(x) se muestra ques =e"* es punto
de maximo WM =e




3. Trazar la gréafica de una funcién que verifiquesigsiientes condiciones:
Esta definida paréx| #2;  es una funcigimpar,
lim f (x) = , tiene asintotg=x-2 para — o , f(0)=0, f(3)=0

X > 2

Este se explica en clase: Tener en cuenta quéiatasparax — — o tiene ecuacioy = X + 2.

Para los puntos de la grafica en corresponderos @iales se indica que la derivada es n
hay que poner atencién en dibujar de modo que tetagaente horizontal.

5. Hallar los valores dby c para los cuales la funciéh resulta continua en IR.
f() -X+ 3si2<x<4
X) = .
-Xx? +bx +c,si|x - 3|21

Se imponen las condiciones de continuidad en amktosmos del intervalo [2, 4], de modo de iguatar
limites derecho e izquierdo en cada punto conreéspondiente valor de la funcién. Se obtiene un
sistema lineal en las incégnitay c.

1=-4+2b+c=1(2) 2b+c=5 b=5

{—1=—16+4b+c=f(4) {4b+c:15 {
-X+ 3 s12<x<4

-X? +5x += 5 si|x - 3|21

Escribir la funcién obtenida.

c=-5

La funcién buscada et(x) = {

6. Hallar el Maximo y minimo absolutos de la funcitx) = 3/x* - 4 en elintervalo[— 3,1].
f'(x):L . f'(x)=0 -« x=00(-31)

33 (x2 — 4)2 |
No existe f'(x) « { x=20(-31)
x=-20(-31)
Se evalla la funcion en los puntos donde puedeiasuMaximo o el minimo:
f(-3)=3/9-4=35 ; f(-2)=3/4-4=0; f(0)=3-4=-%4; f()=31-4=-33

RespuestaM = Y5enx=-3. m=-3%4 enx=0.

2

. x-1 .
7. Mostrar que la funciorf (x) = verifica el teorema de Lagrange en el interval@][§

encontrar los puntosa los que se refiere la tesis del Teorema.

La funcion dada es obviamente continua y derivablel intervalo dado.
Resulta de una operaciéon de cociente entre dasopailbs, que son funciones continuas, pero el
denominador se anula para= 00 [1, 2]

x2-1_ 0 1 .1 X+l
f(x) = o Ex f(x)—1+?_7
2 -
Buscamosir,talesquef'(c)zC :1 = f(b) - (a) :§:>3C2 =2c*+2=c? =2
C b-a 2

Respuesta: El punto buscadoces +/2 [ (L 2)

ula
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1. La grafica de la izquierda representa fig. Se pide:

a) ¢Cudl de las siguientes graficas corresponde arstada?
Justificar la eleccion.

y b) Reconocer la otra gréfica
) c) Construir la grafica de f[x)| + 1
) 4 y 4 y
— 1 "X‘ 3 7
TN o
NN HEN \ ) AR
" " ——
- 4 -3 2 -l 1N 2377 \‘:&"—3‘:2 ~1 1 2 3 4
-3 -1 -1 l
]

d) La grafica de la derecha correspondé(a()_
e) La gréfica de la izquierda corresponde-d ‘(X)
f) Parala construccion debe hacersé:x) | - |[f(X)|+ 1

. . - X
2. Hallar las ecuaciones de las rectas tangentegrafiaa de la funcionf (x) =

que sean
X +1

, X+1-x+1 2
f'(x) = =

(17 (x+1

paralelas alarecta — 2y = 2.

2
(x+1)°

- (x+1)* =4 = x=1, x=-3. Puntos de contactd =(1,0);; P, =(- 3, 2).

N

1 1
y las respectivas rectas tangentes sép: Yy = > (X —1) y I, y-2= E(X + 3).

3. Realizar el estudio completo de la siguiente fumgidrazar su y
, 3 + log x ’
grafica: f (x):—g ] \
X
Dominio: x >0. No tiene simetria. Intersecciones y signo: s \
fle?)=0 f(x)<0- 0<x<e® f(x)>0< x>e?
Asintotas:
. 3+logx - . . )
lim 9X - "%, Hay asintota verticat = 0 . S~
x - 0 X 0 X
3+ log x . 1/ x , . -1 1 2 3 4 5 6
°rlogXx . lim ——= 0. Hay asintota horizontgl= 0 : S

X — X X —
oy 1-3-logx_-2-log x
X X

f'(x) =0 « x=e?

Estudiando el signo dé'(x) se muestra quex =e™2 es

punto de maximo WM = e?




4. Trazar la grafica de una funcién que verifiquesiasiientes condiciones:

Esta definida paréx| 2. Esunafunciépar,  no derivable ex= 0,
lim (x) = , tiene asintotg=x-2 para - o , f(3)=0.
X o

Este se explica en clase: Tener en cuenta quéniatasparax — — oo tiene ecuacioy = — X — 2.

Para los puntos de la grafica en corresponderom @iales se indica que la derivada es n
hay que poner atencién en dibujar de modo que tetageyente horizontal.

5. Hallar los valores dby c para los cuales la funcidmesulta continua en IR.
f() X+1sil<x<3
X) = .
x* +bx +c,si|x -2 =1

Se imponen las condiciones de continuidad en amktosmos del intervalo [1, 3], de modo de iguatar
limites derecho e izquierdo en cada punto conreéspondiente valor de la funcion. Se obtiene un
sistema lineal en las incégnitay c.

2=1+b+c=f(1) b+c=1 b=-3
{4=9+3b+c:f@) {3b+c=—5 {c=4
X+1sil<x<3
x> = 3x +4,si[x - 221

Escribir la funcién obtenida.

La funcién buscada et(x) = {

_3/y2 _ H —
6. Hallar el Maximo y el minimo absolutos de la ﬁa’mnf (X) =yx® -9 enellntervalo[ l4].

F)=—2% . (=0 ~ x=00(-14)
33(x2 - of "
e x=30(-14
No existe f'(x) « {x=—3D(—l4)

Se evalua la funcion en los puntos donde puedeiasuMaximo o el minimo:
f(-)=81-9=-2 ;; f(0)=3-9=-%09; f(3)=39-9=0; f(4)=316-9=7

RespuestaM = /7 enx=4. m= - 39 enx=0.

2

- X*+1 .
7. Mostrar que la funciorf (x) = verifica el teorema de Lagrange en el interval@][Yy

encontrar los puntasa los que se refiere la tesis del Teorema.

La funcion dada es obviamente continua y derivablel intervalo dado.
Resulta de una operaciéon de cociente entre dasopailbs, que son funciones continuas, pero el
denominador se anula para= 00 [1, 2]

X* +1 1 1 _x*-1
f = = = f' =1--—=
g x % Y x2 X
2 _ -
Buscamog: tales quef '(c) = ¢ 5 ! f(bg ;(a) = % = ¢*=2c¢*-2=c*=2
c —

ula

Respuesta: El punto buscadoces +/2 [ (l 2)




