TEMA A
Primer Parcial

1. Los vectores gt y 5.—6 son perpendiculares. Calcular el |§| sabiendo que el ‘6‘ =8 y que el dngulo que
forman a y b es de 60°.

a.(a—b)z0—>a.a—a.b=0—>a.a=a.b

af

=ab-ld’ =|§|.‘5‘.c05a—)‘6‘.005a=8.c0560°= 8.%=4—> ld|=4

2. Sea la superficie de ecuacion X2 +2X+ y2 —22410-A=0, se pide determinar el o los valores del
parametro A para que represente:
a) Un hiperboloide de una hoja
b) Un hiperboloide de dos hojas

¢) Una superficie conica

X?+2Xx+Yy* -7°+10-A=0

242x+1-1 ?-7°+10-A= - - - -
(X Texs )+y 2 +10 0 a)Si  A-9>0-—> A>9— Hiperboloide de una hoja
(x+1) =1+ y* =22 +10-A=0 — |b)Si A-9<0— A<9— Hiperboloide de dos hojas
(x+1)2+y2—22+9—A=0 c)Si  A-9=0—> A=9— Superficie conica circular

(x+1)2+y2—22=A—9

3. Sea el plano de ecuacién 7 :3X—2y+kz—1=0 y larecta que pasa por los puntos A = (—1; 2;5) y
B = (2;—1; 3), se pide:
a) Hallar el o los valores de k para que la recta y el plano sean paralelos.
b) Expresar la recta en forma paramétrica y, de ser posible, en forma simétrica.
a) m:3x-2y+kz-1=0
A=(-1;25) B=(2-13)—|AB=(3;-3-2)

z||r<n. LAB

(3;-2k).(3;-3;-2)=0>9+6-2k=0->15-2k =0 k=%
Xx=-1+31 X=2+4+31
b)Paramétrica |r,:q4 y=2-34 | 0 |r,:4 y=-1-31| con —o<A<+w
z=5-21 z=3-2A

x+1 y-2 z-5

Simétrica |1, : = 3 > x-2_y+l_z-3

3 -3 -2

o |r,:




Tema A

4. Sean las rectas de ecuaciones I, :(X; y) = (3;2)+/1(—1;2) y o, :X__l _y+4

" = aE se pide:
a) Determinar el valor de t para que las rectas sean:
i) Paralelas
ii) Perpendiculares

b) Para t=2 se pide determinar, si existe, el punto de corte de ambas rectas. Graficar

~1_y+4
a) r:(xy)=(32)+A(-L52)y 1, :XTZ%

i) rlr, v, =kv,
v, =(-12) v, =(t;4) > (t4) =k.(-1;2) = (-k;2k) > t=—k A 4=2k .. k=2
sik=2 entonces como t=-k=-2 slt==-2

i) r,Lr,ev,.v,=0
v, =(-12)

v, = (t;4) > (t;4).(-12)=0—> -t +8=0— [t = §]

b)Si t=2
(x . . x-1 +4
ni(xy)=(32)+1(-12)y ==
r1:y=—2X+8 rz:y:2X_6

—-2X+8=2X-6—>4x=14 > x=%.'. y=2.%—6=1—> S={(Z;1]}




TEMA A

5. Dada la ecuacion general de la siguiente conica y* —4y —6x—5=0

a) ldentificar de qué conica se trata
b) Dar sus elementos
c) Graficar

a) y’—4y—-6x-5=0
y>—4y=6X+5
Yy —4y+4-4=6Xx+5
(y—2)"-4=6x+5

(y=2)"=6x+9=> (y—2)2=6(

3

X+—=

)

b) Como la ecuaciones: (y—2)* =6 [x+g] el vérticees: V =(h;k)= |V =[—§;2)

2p=6=>p=3..-=

N T
N | w

P

La directriz es: x=—5+h:> X=—

2
El focoes: F =(§;0]+(h;k):>F =(

3

N w

N | w

la conica es una parabola

| X=-3

;0]+(—§;2]-'- F=(0:2)

,elejefocalesy=2

-4

B




TEMA C
Primer Parcial

-

1. Losvectores a y a—bson perpendiculares. Calcular el |§| sabiendo que el ‘6‘ =10y que el dngulo que

forman éy b es de 30°.

5.(5-6):0 —»aa-ab=0

& =ab—la = |§|.‘5‘.cosa —d|= ‘5‘.c03a =10.¢0s 30° = 10.? =5V3 > [|d|=53

2. Sea la superficie de ecuacién X + 2X — y2 —7°4+17-C =0, se pide determinar el o los valores del

parametro C para que represente:
a) Un hiperboloide de una hoja
b) Un hiperboloide de dos hojas

¢) Una superficie conica

X +2x—-y?=7*+17-C=0
X?4+2x+1— 1) y’—2°4+17-C =0

( a)Si C-16<0— C <16 - Hiperboloide de una hoja
(x+1)" -1-y*~z*+17-C =0 —|b)Si C-16>0— C > 16 — Hiperboloide de dos hojas
(x+1) —y?-7*+16-C=0 c)Si C-16=0— C =16 — Superficie conica circular

(x+1) -y*-72=C-16

3. Sea el plano de ecuacién ¥ :4xXx—2y+kz—1=0 vy la recta que pasa por los puntos A = (1; 2;4) y

B = (2;1; —3), se pide:
a) Hallar el o los valores de k para que la recta y el plano sean paralelos.

b) Expresar la recta en forma paramétrica y, de ser posible, en forma simétrica.

a) y:4x-2y+kz-1=0
A=(1,24) B=(21-3)—>|AB=(L-1-7)

ylIren, L AB

(4-2k).(-4-7)=0>4+2-7Tk=0>6-7k=0—> k=g
x=1+14 X=2+14
b) Paramétrica |r,:qy=2-14] o |r,:3 y=1-14 con —o< A <400
2=4-T71 2=-3-74
Simétrica rlzx_lzy_2=2_4 0 rzzx—2=y—1=z+3
1 -1 =7 1 -1 =7




Tema C

4. Sean las rectas de ecuaciones I, :(X; y) = (—1; 2)+/1(1;3) yr,: Xt—2 = y—6|_4 , se pide:
a) Determinar el valor de t para que las rectas sean:
i) Paralelas
ii) Perpendiculares
b) Parat = 3 se pide determinar, si existe, el punto de corte de ambas rectas. Graficar
X=2 +4
a) ri(xy)=(-52)+4(L3)y 1, . y6
i) r|lr, v, =kv,
v, =(1;3) v, =(t;6) > (t;6)=k.(L3)=(k;3k) > t=kA 6=3k. k=2
sik=2 entonces como t=k=2 .. |[t=2

iyrnlr,evy,=0

v =(1;3) v, =(t;6) > (£:6).(1;3) =0 > t+18 =0 — [t = 18]

b)Si t=3

—2 4
ni(xy)=(-52)+4(53) y r2:X3 =%
r:y=3x+5 r,:y=2x-8
3X+5=2x-8—> m_“?
x=-13..y=2.(-13)-8=-22—> S {(—13;—34)} p=3x+5
-
0 : : I é 1II:I '1I5 o
y=2x—8




TemaC
5. Dada la siguiente ecuacién general x> —4x—6y—5=0

a) Identificar de qué conica se trata
b) Dar sus elementos
c) Graficar

a) x*—4x-6y-5=0
x*—4x=6y+5
X —4Xx+4-4=6y+5
(x—2)’-4=6y+5

(x=2)=6y+9=|(x-2)"= 6[y+g] la conica es una parabola

b) Como la ecuacion es: (x —2)? =6(y+g) el vérticees: V =(h;k)= [V =[2;—§]

2p=6=>p=3..-=

N T
N W

. . p 3 3
Ladirectriz es: y=——+k=>y=————1r.|y=-3
y 5 y 55 y

Elfocoes: F =(0;§)+(h;k):> F =(O;g]+[2;——) ~|F=(2;0

N

5 , el eje focal esx =2

by

eje focal




TEMA B
Primer Parcial

1. Los vectores a y a+b son perpendiculares. Calcular el |€1| sabiendo que el ‘6‘ =6 y que el dngulo que

forman éy b es de 120°.
(a+5)=0
aa+ab=0

[ =25 >[af = ~[i §.cosr > i =—pl.cosa =6 cos10° =6~} ] -3

2. Sea la superficie de ecuacion X°+Yy*+2y—z°+5-B=0, se pide determinar el o los valores del

parametro B para que represente:

a) Un hiperboloide de una hoja

b) Un hiperboloide de dos hojas

c) Una superficie conica

x>+ y*+2y-7"+5-B=0
x2+(y2+2y+1—1)—22+5— B=0

a)Si B-4>0- B>4— Hiperboloide de una hoja
x2+(y+1)2—1—zz+5—B=0 —|b) Si B-4<0— B <4— Hiperboloide de dos hojas
x2+(y+l)2—22+4—B=0 c)Si B-4=0— B=4— Superficie conica circular
x*+(y+1) -2*=B-4

3. Sea el plano de ecuaciona : —2X+ky+3z—1=0 vy larecta que pasa por los puntos A= (1; 2;—5) y
B= (—2; 3;1) , se pide:

a) Hallar el o los valores de k para que la recta y el plano sean paralelos.

b) Expresar la recta en forma paramétricay, de ser posible, en forma simétrica.

a) a:-2xXx+ky+3z-1=0
A=(1,2,-5) B=(-2:3;1)> ﬁ?;=(—3;1;6)
allr < n. L AB

(-2;k;3).(-3;1;6)=0>6+k+18=0—>24+k=0—> k=-24

X=1-31 Xx=-2-34
b) Paramétrica |r,:4 y=2+14| 0 |r,:{ y=3+411 | con —©<A<+w©
z=-5+64 z=1+64
Simétrica rl:x—1=y—2=z+5 0 rz:x+2=y—3=z—l
-3 1 6 -3 1 6




TEMA B

4. Sean las rectas de ecuaciones I : (X; y) = (4; 1)+ l(l; —2) y r, :XTH = y+2 , se pide:
a) Determinar el valor de t para que las rectas sean:
i) Paralelas
ii) Perpendiculares

b) Para t =1 se pide determinar, si existe, el punto de corte de ambas rectas. Graficar

1 -2
ay, (x;y)=(41)+4(L-2) y 5%=yT

i) rllir, & v, =kv,
v, =(L-2) v, =(2t) > (21) =k.(L-2) = (k;=2k) > 2=k
At=-2k.k=2

sik=2 entonces como t=-2k=-4..

imnilr,evy,=0

v =(5-2) v, =(2:t) > (1-2).(2t) =0 2-2t =0 [t=1]

b) Si t=1
- : : X+l _y-2
ni(xy)=(41)+1(5-2) y =
X 5
r:y=-2x+9 r:y=—+—
1 y 2 y 2 2
—2x+9=—+——>—§x=—E—>x=E
2 2 5

(1315; 1915)

y =112x + 5I2




TEMA B

5. Dada la siguiente ecuacion general y> —6y—8x+17=0

a) ldentificar de qué cdnica se trata
b) Dar sus elementos
c) Graficar

a) y’-6y—-8x+17=0
y>—6y=8x-17
y?—6y+9-9=8x-17
(y—3)"-9=8x-17

(y-3)*=8x-8=|(y—3)*=8(x—1)| laconica es una parbola

b) Como la ecuaciones: (y—3)*=8(x—1) el vérticees: V = (h;k)= |V =(1;3)

2p=8= p=4.'.§=2

La directriz es: x:—§+h:> X=-2+1-|x=-1]

Elfocoes: F =(§;0]+(h;k):> F =(2,0)+(L3)..|F =(3;3)|, el eje focal esy =3

c)
i by
: g
directrizix = —1
I
! 5
|
I
|
! 4
I
\
v=3 1 .l V=(3) .
eje foca 1
': F=(333)
! 2
\
I
I
1 1
I
|
! o &
2 - o 1 2 3 4
\
i -1
|




TEMA D
Primer Parcial

1. Los vectores a y a+b son perpendiculares. Calcular el |§| sabiendo que el ‘5‘ =2 y que el angulo

que forman a y b es de 150°.

E—

5.(5+B)=0—>a.a+5.6=0

Ne

A =25 i =l s = cosa=-2oosssor =2 -2 - A [

2. Sea la superficie de ecuacién —x* — y2 +2°+4z+13-D =0, se pide determinar el o los valores del
pardmetro D para que represente:
a) Un hiperboloide de una hoja
b) Un hiperboloide de dos hojas
¢) Una superficie conica
—Xx*—y*+2°+4z+13-D =0
-x* =y’ +(z2 +4y+4—4)+13— D=0

a)Si D-9<0— D <9— Hiperboloide de una hoja
—x*—y*+ zz+4y+4)—4+13— D=0-|b)Si D-9>0- D>9— Hiperboloide de dos hojas

z+2)2 —44+413—-D=0 c)Si D-9=0-— D=9— Superficie conica circular

(
—x2—y2+(
(

-x* -y’ + z+2)2+9—D=O

—xz—y2+(z+2)2= D-9

3. Seael plano de ecuacion f:kx—2y+5z—1=0 yla recta que pasa por los puntos A= (2;—1; —2) y

B =(1;1;3), se pide:

a) Hallar el o los valores de k para que la recta y el plano sean paralelos.
b) Expresar la recta en forma paramétrica y, de ser posible, en forma simétrica.
a) B:kx-2y+5z-1=0
A=(2-1-2) B=(L13)—> AB=(-125)
Bllr<ng L AB
(k;=2;5).(-1;,2;5)=0—>-k-4+25=0—>21-k=0—> k=21

x=2-12 x=1-14
b) Paramétrica |r,:qy=-1+24| 0 |[r,:qy=1+24| con —co<A<+©
z=-2+51 z=3+54

x=1 y-1 z-3
-1 2 5

Simétrica |r, X_12= y;1= Zgz

0 |Iy:

10




TEMA D

4. Sean las rectas de ecuaciones I, :(X; y) = (3;—2)+/1(3;1) yr,: X :_ 3 = y_61 , se pide:

a) Determinar el valor de t para que las rectas sean:
i) Paralelas
ii) Perpendiculares

b) Para t =1 se pide determinar, si existe, el punto de corte de ambas rectas. Graficar

3 -1
a)r:(xy)=(3-2)+A(31) yr,: XJtr =y——6

D |Ir, < v, =kv,
v,=(31) v, =(t;-6)>(t;-6)=k.(3:1)=(3k;k) >t =3k A —6=k..[k=—6]
sik=—6 entonces como t=3k=-18.. t=-18

iiyr, Lr,ev,.v,=0

v,=(31) v, =(t-6)—>(31).(-6)=0->3t-6=0-[t=2]

b) Si t=1
(x- : . X+3_y-1
ni(xy)=(3-2)+4(31) yr,: =
1
rl:y=§x—3 r,:y=-6x-17
lx—3=—6x—17—>Ex=—14—> x=—£.:y=—6. _4z —17=—E—>S= _Q;_ﬂ
3 3 19 19 19 19 19

o

-
(=]
'+ d
O
S
)

(—42119;, —71119)

& ;
' . 1 = 1 i 1 P 1
~N @ O

@ ~t
T
h © & o o

)

11




TEMA D

5. Dada la siguiente ecuacion general x> —6x—8y+17=0

a) ldentificar de qué conica se trata
b) Dar sus elementos
c) Graficar

a) x*—6x-8y+17=0
x*—6x—-8y+17=0
X —6X+9-9=8y-17
(x—3)*-9=8y—-17

(x-3)*=8y—8=>|(x—23)*=8(y—1)| laconica es una parabola

b) Como laecuacion es: (x—3)* =8(y—1) el vértice es: V = (h;k)= |V =(3;1)

2p=8=>p=4..-=2

N |

P

La directriz es: y=—E+k:> y=-2+1:|y=-1

El focoes: F =[O;g]+(h;k):> F=(0;2)+(3;1)..|F =(3;3)|, el eje focal es x =3

12




